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Subiectul I (20p) 

1. Fie 
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1.  Calculaţi   derivata de ordin n  a funcției care satisface relația 
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Subiectul al II-lea (25p)  

1.   Se consideră sistemul 
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 unde ,  ,  A B C  sunt unghiurile unui triunghi . 

a) Rezolvați sistemul pentru un triunghi dreptunghic in ,A  iar unghiurile B și C au măsurile de 30  respectiv 60   . 

b) Rezolvați sistemul pentru un triunghi oarecare.  

Soluție: 

a) Sistem omogen,  1 0,0,0s   .................................................................................................................1p 

A = 90°, B = 30°, C = 60°, sin90   1,  sin30   1/ 2,  sin60   3 / 2       ........................................1p 

0S   , sistemul admite soluții nenule...................................................................................................1 

Sistemul este compatibil simplu nedeterminat,  2,1, 3 ,  
2

S


   ...............................................2p 

b) Sistem omogen,  1 0,0,0s   ...................................................................................................................................1p 

  cos²   cos²   cos²   2cos ·cos ·cos   1A B C A B C       ................................................................................2p. 

Se folosește: Dacă A, B, C sunt unghiurile unui triunghi, cos²   cos²   cos²   2cos ·cos ·cos  1A B C A B C     

Deci 0S   , sistemul are și soluții nenule. ..........................................................................................................................3p 

Observăm că:   sin ,     sin ,     sinx A y B z C    satisface sistemul. De exemplu: −sinA + sinB·cosC + sinC·cosB = 0 

 sin(B + C) = sinB·cosC + sinC·cosB  iar B + C = π − A......................................................................................................2p 

 sin ,sin ,sin ,S A B C    ............................................................................................................................................2p 
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Prin identificare coeficienți se obține sistemul 
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